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Algebra

FISA DE LUCRU NR. 1
TRANSFORMAREA UNEI EGALITATI INTR-O EGALITATE
ECHIVALENTA. IDENTITATI

intelegere

Proprietatile relatiei de egalitate:

1. x = x, pentru orice numar xe R .

2. Dacax=y=y=x.

3.Dacix=ysiy=z=x=z.

Daca in doud sau mai multe egalitdti valoarea necunoscutei este aceeasi, spunem cd egalitdtile sunt
echivalente.

Pornind de la o egalitate se pot obtine alte egalitati echivalente astfel:
Dacax=y|ta=>x+a=y+a

Dacax=y|-a=>x—-a=y—-a

Dacax=y|-a=xa= ya

Dacix=y|:a=>x:a=y:a

Dacix=y|” =x"= )’,undexsiy eR, sineZ .

Dacax=y |*f :\/;:\/; ,undexsiy e R, .
Pornind de la doua egalititi se pot obtine egalitéti echivalente astfel:

xX=Yy xX=y =y xX=Yy xX=y
(+) ) ) )

m=n =n m=n =n m=n

X+m=y+n XxX-m=y-—-n X-m=y-n x:m=y:n x"=y"

O identitate este o egalitate matematica, cu una sau mai multe variabile, care este adevdratd pentru orice
valoari ale variabilelor.

Exemple:

1. Afla valoarea numarului —a + b, dacia— b =17.

a-b=T7|(-1)=>-a+b=-7.

2. Calculeaza x + 2y +z,dacix + y=12siy +z=-5.

xX+y =12

y +z =-5 *)

X+2y+z =7

3. O identitate matematica este v x* = |x

, unde x este un numdr real.

Exersare

1. Dacd x + y = 13, determina:
a) 2x + 2y; b) 5x + 5y; €) X —; d) (x + )~
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2. Dacéd x —y = 144 afla:
a) 3x — 3y; b) 2x +2y; €) x—y; d) !

3. a) Dacd 2x + 4 y = 34, determina x + 2y.
b) Dacd 3x —9 y =12, determina 2x — 6y.
¢) Daca 65x —39 y + 78z =143, determind 10x —6 y + 12z.

4. a) Daca /2x— y =2, gaseste valoarea numarului (2x — y)’.

b) Daca x = a’, unde a € R, gaseste valoarea numarului Jx.

Fixare

1.Dacda3x+5=3y+5,aratd ci x = y.

2. Stiind ci 6x — 2y = 2x — 6y, demonstreaza ca |x| = |y|.

3.Sestiecaa+2b+3c=3a+2b+ c. Demonstreaza ci a = c.

Il
w

4. Determind numarul m, dacd 3 —m + 2n +m+2n.

5. Demonstreaza ca egalitatile x + y =y + 4 si x — 4 = 0 sunt echivalente.

6. Lucru in echipa: Aratati ca egalitatile 3x = 6y si 2 = — sunt echivalente.

= |
<

Verificare

1.Dacia+3b+c=17si2a—b—2c=15, calculeazad 4a + 5b.
2.Dacam+2n+p=13si3m+4n—p =14, determina 5Sm + 8n + p.
3. Stiind ¢ 6x —4y + 2z =1 i 10x — 6y + 2z = -2, determind x — y + z.
4.Dacia+b=12,b+c=14sia+c=18, determinda + b + c.

5.Dacd2a+b+c=+3,a-2b+3c= 53 si3a+7b+2c=63, determini a + b + c.
6. Dacaa+b=12sic—d="7, determind numarul p = ac — bd — ad + bc.

(AUTOEVALUARE: ......cccccveeunnee ) (NOTA PROFESORULUI: ........ccceereeeee. )
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FISA DE LUCRU NR. 2
ECUATII DE FORMA ax + b =0, UNDE
a, be R. MULTIMEA SOLUTIILOR UNEI ECUATILI.
ECUATII ECHIVALENTE

intelegere

O ecuatie cu o variabila, de forma ax + » = 0, unde a, b € R, este o ecuatie cu coeficienti reali, cu o
singura necunoscutd. Numerele realea si b se numesc coeficienti, iar x este necunoscuta sau variabila
ecuatiei. Spunem ci a este coeficientul necunoscutei, iar b este termenul liber.

Ecuatia de mai sus se numeste ecuatie de gradul I cu coeficienti reali.

Un numér x, € R, pentru care egalitatea ax, +b=0(a, b € R; a # 0) este adevdrata, se numeste solutie a
ecuatiei.

A rezolva o ecuatie Inseamnd a determina toate solutiile sale. Toate solutiile unei ecuatii formeazd multimea
solutiilor ecuatiei, care se noteaza cu S. Uneori, 0 ecuatie poate sd nu aiba solutii, caz in care S = .

Douai ecuatii sunt echivalente daca au aceeasi multime a solutiilor.

Etapele rezolvarii unei ecuatii de forma ax+b=0;a, b € R ; a# 0 sunt:

ax+b=0<:>ax=—b<:>x=—2.
a

Daca multimea in care sunt cdutate valorile necunoscutei este 4 — R, atunci:

. N b . b
e ecuatia are solutie unicd x =——, dacd ——e 4;
a a

. . . b
e ccuatia nu are solutii, dacd —— ¢ 4.
a

Exemple:

1. 4x+3)—-6=2x—-12,x e R

4x+12-6=2x—-12<=4x—-2x=-12+6- 12 & 2x=-18<=x=-9; §= {-9}.

Vox+3 5)x—2_x Yox-1
5 315

=x—10x+5x+19="Ix+5x+x=5-1910x =-14; x=—1,4; S= {-1,4}.

2.

& 302x+3)=5(x—-2)=x-52x—1)< 6x+9— 5x+ 10 =

Exersare

1. Determina valorile reale ale lui x pentru care egalitatile urmatoare sunt adevarate:

a)2x+3=7 b) 4x— 7=9 ¢) 2x—-9=-17 d) 4x-3=-19.
2. Verifica daca —1 este solutie a urmatoarelor ecuatii:

a)3(x—2)=-9; b)2(x—5)-7=20+x; c)7x_5+4:—2x.

3. Arata cd urmatoarele ecuatii sunt echivalente:

a)2x+1=7si3x—-4=75; b) 3(x —2)=125i 3(x +5)=33; ¢)3x+24=6si2(x—1)=22.
4. Determina valoarea numarului real #, stiind ca 3 este solutie a ecuatiei:

4x(n+1)—5nx+7=2n—5
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5. Determina valorile reale ale numéarului # , stiind cé ecuatiile urméatoare sunt echivalente:
a)3(2x+1)—10:2(x—3)+11 §i2nx+3(n—1)x+7=4(2n+1)—27;
b)2(x+3)-15=x+1si 2nx—8(n+2)=4(n+4).

Fixare

1. Rezolva in R ecuatiile:

a)—2x+1-0; by SxLlo2. o Xi3-Xie g2, 13
6" 2 47 3 12 12 6 18 57 2 5

2. Rezolvd in R ecuatiile:
a)x—15+3(x+1)=5(x—-2)+11;
b) 5x+9+3(2x—1)=2x+24;
c)7(x+3)—3x=5+6(x+5)—4x .
3. Rezolvid in R ecuatiile:

a) 2(x—\/§)=\/@; b) \/E(x—4)—\/7_2=\/%; ¢) ﬁ(ﬁ—xﬁ)zx/ﬁ(\/ﬁ+\/%)

4. Rezolvi in R ecuatiile:

a) J(4x-1) =19:  b) x/(2v2-3) =6-442;

¢) 2x[(V5 +33) (233 V5 )x=x+/20 + 4125

5. Rezolvi in R ecuatiile:

) 5-[x=4=2; b [x+2-5[=8; o []x-2-5-7]=1; d =2

3x—2‘_4‘

6. Rezolva in R ecuatiile:

2x=1 x+1 7 1 x+2 x=4 2x+1 11 _x 3

a) —— == b) +2—=——=.
20 12 12 4 15 2 3 12 6 4
Verificare
1. Rezolva in R ecuatiile: x 1+l+l+...+; =2020—l—2—§—...—w.
2 3 2020 2 3 4 2020
2. Rezolva ecuatia: x+1+x+2+x+3+...+x+2019=2019,undexeR.
2 3 4 2020

5 111 1 1 1 2019
3. Rezolvd ecuatia: —+—+ —+—+—+...+ =—,
6 12 20 30 x(x+1) 2020

x-3 x-5 x-7 x-9 x-2020 x-2018 x-2016 x-2014
+ + + = + + + .
2020 2018 2016 2014 3 5 7 9

*
unde xe R ;

4. Rezolvdi in R ecuatia:

< n . 1 1 1 1 1 1 1 1
5. Rezolvdiin R ecuatia:| —+ + +...+ Xx=—+— +...+ .
77 707 7007 700...00 7 11 101 1001 100...001
H—/ %f_/
2020 zerouri 2020 zerouri
6. Rezolvd in R ecuatia:
1+2+3+...+2020 _ X
2020-2017+2016-2015+...+4-3+2-1 1 1 1 1

—t—+ ot ——————
1-2 2-3 34 2020-2021

(AUTOEVALUARE: ......cccc0cevunenee ) (NOTA PROFESORULUL: ........ccceveueee )
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